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ABSTRACT

This paper applies the remainder number and the Principle of Mathematical Induction
to study and find a general form of the multiple of the number that every digit is the same but
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∫∑π”
°“√»÷°…“À“√Ÿª·∫∫∑—Ë«‰ª∑’Ë «¬ß“¡∑“ßæ’™§≥‘µ¢Õß®”π«πÀ≈“¬À≈—°π—Èπ π—∫«à“¡’ª√–‚¬™πå

Õ¬à“ß¡“°„π™’«‘µª√–®”«—π¢Õß‡√“  ”À√—∫™à«¬‡æ‘Ë¡§«“¡ –¥«°„Àâ¡“°¢÷Èπ„π°“√§”π«≥À“º≈≈—æ∏å„π°√≥’
©ÿ°‡©‘π ‡¡◊ËÕ‡√“‰¡à¡’‡§√◊ËÕß¡◊Õ™à«¬§”π«≥ Õ“∑‘ ‡§√◊ËÕß§‘¥‡≈¢ ‡§√◊ËÕß§Õ¡æ‘«‡µÕ√å À√◊Õ·¡â°√–∑—Ëß‚∑√»—æ∑å
¡◊Õ∂◊Õ ∫“ß§√—Èß·¡â«à“®–¡’‡§√◊ËÕß™à«¬§”π«≥‡À≈à“π’È°ÁÕ“®®–§”π«≥À“§à“¢Õß®”π«π∑’Ë¡’®”π«πÀ≈—°¡“°Ê
‰¡à‰¥â ©–π—Èπ Ÿµ√≈—¥∫“ßÕ¬à“ß®÷ß¡’§«“¡®”‡ªìπÕ¬à“ß¡“°„π°“√À“§”µÕ∫  ”À√—∫°“√»÷°…“·≈–À“√Ÿª∑—Ë«‰ª∑’Ë
·πàπÕπ∫“ßÕ¬à“ß∑“ßæ’™§≥‘µ¢Õß®”π«π∑’Ë¡’®”π«πÀ≈—°¡“°Ê π—Èπ‰¥âª√–¬ÿ°µå„™â®”π«π‡»…‡À≈◊Õ„π
°“√»÷°…“ ´÷Ëßπ‘¬“¡„π (I)  ”À√—∫®”π«π‡µÁ¡ a „¥Ê ¥â«¬ —≠≈—°…≥å a = qr ‡¡◊ËÕ r ·≈– q ‡ªìπ®”π«π‡µÁ¡
·≈– 0 ≤ r < 10 ·≈–‰¥â¡’°“√»÷°…“„πÀ≈“¬√Ÿª·∫∫ ¥—ßπ’È Õ—¬‡√» [1] ‰¥â»÷°…“·≈–À“√Ÿª·∫∫∑—Ë«‰ª¢Õß
º≈°“√¬°°”≈—ß Õß¢Õß®”π«π∑’Ë∑ÿ°À≈—°‡ªìπ‡≈¢‚¥¥ 1 ‚¥¬‰¥âæ∫«à“º≈°“√¬°°”≈—ß Õßπ’È “¡“√∂‡¢’¬π
Õ¬Ÿà„π√Ÿª∑—Ë«‰ª∑’Ë·πàπÕπ‰¥â ¥—ßπ’È °”Àπ¥„Àâ n ‡ªìπ®”π«π‡µÁ¡∫«° ‚¥¬∑’Ë n = qr ‡¡◊ËÕ r ·≈– q ‡ªìπ
®”π«π‡µÁ¡ ´÷Ëß 0 ≤ r < 10 ®–‰¥â«à“

≥—∞æß…å ·≈– Õ—¬‡√» [2] ‰¥â»÷°…“·≈–À“√Ÿª∑—Ë«‰ª¢Õßº≈°“√¬°°”≈—ß Õß¢Õß®”π«π∑’Ë∑ÿ°À≈—°‡ªìπ
‡≈¢‚¥¥ 3 (‡≈¢‚¥¥ 6) ¬°‡«âπÀ≈—°Àπà«¬‡ªìπ‡≈¢‚¥¥ 4 (‡≈¢‚¥¥ 7) ‚¥¬‰¥âæ∫«à“º≈°“√¬°°”≈—ß Õßπ’È
 “¡“√∂‡¢’¬πÕ¬Ÿà„π√Ÿª∑—Ë«‰ª∑’Ë·πàπÕπ‰¥â ¥—ßπ’È  ”À√—∫∑ÿ°®”π«π‡µÁ¡∫«° n ®–‰¥â«à“

· ßª√–∑’ª ·≈– Õ—¬‡√» [3] ‰¥â»÷°…“·≈–À“√Ÿª∑—Ë«‰ª¢Õßº≈∫«°¢Õßº≈°“√¬°°”≈—ß Õß¢Õß®”π«π∑’Ë∑ÿ°
À≈—°‡ªìπ‡≈¢‚¥¥ 6 (‡≈¢‚¥¥ 3, 9) °—∫®”π«π∑’Ë∑ÿ°À≈—°‡ªìπ‡≈¢‚¥¥ 6 (‡≈¢‚¥¥ 3, 9) ‚¥¬‰¥âæ∫«à“
º≈∫«°¢Õßº≈°“√¬°°”≈—ß Õßπ’È “¡“√∂‡¢’¬πÕ¬Ÿà„π√Ÿª∑—Ë«‰ª∑’Ë·πàπÕπ‰¥â ¥—ßπ’È ”À√—∫∑ÿ°®”π«π‡µÁ¡∫«° n
®–‰¥â«à“

¡“°°«à“π—Èπ Õ¿‘ ‘∑∏‘Ï ·≈– Õ—¬‡√» [4] ‰¥âπ‘¬“¡·≈–»÷°…“≈—°…≥–¢Õß®”π«πÀ≈“¬À≈—° ´÷Ëß·µà≈–À≈—°‡ªìπ
®”π«π‡µÁ¡ ‡™àπ 88888 (®”π«πÀâ“À≈—°∑’Ë∑ÿ°À≈—°‡ªìπ‡≈¢ 8) À√◊Õ (27)(27)(27)(27)(27)(27)(27)
(®”π«π‡®Á¥À≈—°∑’Ë∑ÿ°À≈—°‡ªìπ‡≈¢ 27) æ√âÕ¡∑—ÈßÀ“µ—«º°º—π¿“¬„µâ°“√¥”‡π‘π°“√∑«‘¿“§∑’Ë≥—∞«ÿ≤‘ ·≈– Õ—¬‡√»
[5] ‰¥âπ‘¬“¡‰«â
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∫∑§«“¡π’È®÷ß¡’«—µ∂ÿª√– ß§å‡æ◊ËÕ»÷°…“·≈–À“√Ÿª∑—Ë«‰ª∑’Ë·πàπÕπ¢ÕßæÀÿ§Ÿ≥¢Õß®”π«π∑’Ë∑ÿ°À≈—°
‡ªìπ®”π«π‡µÁ¡‡¥’¬«°—π ¬°‡«âπÀ≈—°·√°·≈–À≈—° ÿ¥∑â“¬‡ªìπ‡≈¢‚¥¥ 1 ‚¥¬‡§√◊ËÕß¡◊ÕÀ≈—°∑’Ë‡√“„™â„π°“√
 √â“ß®”π«π‡»…‡À≈◊Õ ·≈–æ‘ Ÿ®πå∑ƒ…Æ’∫∑À≈—° §◊Õ¢—ÈπµÕπ«‘∏’°“√À“√ ·≈–À≈—°°“√Õÿªπ—¬‡™‘ß§≥‘µ»“ µ√å
´÷Ëß°≈à“«‰«â¥—ßπ’È

∑ƒ…Æ’∫∑ 1 [6] ¢—ÈπµÕπ«‘∏’°“√À“√ (The Division Algorithm) ∂â“ a ·≈– b ‡ªìπ®”π«π‡µÁ¡ ‚¥¬∑’Ë
b  0 ·≈â«¡’®”π«π‡µÁ¡ q ·≈– r ‡æ’¬ß™ÿ¥‡¥’¬«‡∑à“π—Èπ ´÷Ëß a = b ⋅ q + r ·≈– 0 ≤ r < |b|

∑ƒ…Æ’∫∑ 2 [6] À≈—°°“√Õÿªπ—¬‡™‘ß§≥‘µ»“ µ√å (The Principle of Mathematical Induction) °”Àπ¥
„Àâ P(n) ·∑π¢âÕ§«“¡‡°’Ë¬«°—∫®”π«π‡µÁ¡∫«° n ·≈–°”Àπ¥„Àâ n0 ‡ªìπ®”π«π‡µÁ¡∫«° ´÷Ëß Õ¥§≈âÕß°—∫
¢âÕ§«“¡µàÕ‰ªπ’È

(1) P(n0) ‡ªìπ®√‘ß
(2) ∂â“ P(k) ‡ªìπ®√‘ß  ”À√—∫®”π«π‡µÁ¡∫«° k ≥ n0 ·≈â« P(k + 1) ‡ªìπ®√‘ß

 √ÿª‰¥â«à“ P(n) ‡ªìπ®√‘ß  ”À√—∫∑ÿ°®”π«π‡µÁ¡∫«° n ≥ n0

®“°¢—ÈπµÕπ«‘∏’°“√À“√ Õ—¬‡√» [1] ·≈– ≥—∞«ÿ≤‘ ·≈– Õ—¬‡√» [5] ‰¥âπ‘¬“¡®”π«π‡»…‡À≈◊Õ
(remainder number) ‰«â¥—ßπ’È °”Àπ¥„Àâ a ‡ªìπ®”π«π‡µÁ¡„¥ Ê ·≈– b = 10 ®–‰¥â«à“¡’®”π«π‡µÁ¡ q
(º≈À“√) ·≈– r (‡»…‡À≈◊Õ) ´÷Ëß a = 10 ⋅ q + r ·≈– 0 ≤ r < 10 ©–π—Èπ r ‡ªìπ®”π«πÀπ÷ËßÀ≈—°À√◊Õ
‡≈¢‚¥¥π—Ëπ‡Õß  —≠≈—°…≥å¢Õß®”π«π‡»…‡À≈◊Õ ”À√—∫ a π‘¬“¡‚¥¬

a := qr (I)
‡™àπ

≥—∞«ÿ≤‘ ·≈– Õ—¬‡√» [5] ‰¥âπ‘¬“¡‡´µ¢Õß®”π«π„π (II) ¥—ß∫∑π‘¬“¡µàÕ‰ªπ’È

∫∑π‘¬“¡ 1 [5] °”Àπ¥„Àâ  ·∑π‡´µ¢Õß®”π«π„π (I) ∑—ÈßÀ¡¥ π—Ëπ§◊Õ

  ·≈– (II)

·≈–‡√“®–‡√’¬° ¡“™‘°¢Õß  «à“ ®”π«π‡»…‡À≈◊Õ (remainder number)
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¢âÕ —ß‡°µ  = 
‡æ◊ËÕ§«“¡ –¥«° ¬—ß§ß®–‡¢’¬π 0r ¥â«¬ r  ”À√—∫∑ÿ°®”π«π‡µÁ¡ 0 ≤ r < 10 ·≈–‡æ◊ËÕ„Àâ‡¢â“„®

„πº≈≈—æ∏å¢Õß°“√ª√–¬ÿ°µå„™â∑ƒ…Æ’∫∑®“°∫∑§«“¡π’È ®–·π–π”°“√·ª≈ß®”π«π‡»…‡À≈◊Õ∑’Ë‰¥â®“°
(I) °≈—∫‡ªìπ‡≈¢∞“π ‘∫ª°µ‘ ´÷Ëß∑”‰¥â‚¥¬°“√∫«°∑·¬ß®“°‡»…‡À≈◊Õµ—«¢«“°—∫º≈À“√µ—«´â“¬ ·≈–
 ”À√—∫®”π«π„πÀ≈—°Àπà«¬„Àâ¥÷ß‡»…≈ß¡“‰¥â‡≈¬ ‡æ◊ËÕ„Àâ‡¢â“„®‰¥âßà“¬®–¢Õ¬°µ—«Õ¬à“ß°“√·ª≈ß®”π«π

 ∑’Ë‰¥â®“°°“√‡√’¬ß°—π¢Õß®”π«π‡»…‡À≈◊Õ°≈—∫‡ªìπ‡≈¢∞“π ‘∫‰¥â¥—ßπ’È

À—«¢âÕµàÕ‰ªπ’È®–· ¥ß∂÷ßº≈°“√»÷°…“À≈—°¢Õß∫∑§«“¡π’È ´÷Ëßª√–°Õ∫¥â«¬¢âÕ —ß‡°µ∑’Ë‡√“æ∫
§«“¡ —¡æ—π∏å¢Õßº≈§Ÿ≥¢Õß®”π«π∑’Ë∑ÿ°À≈—°‡ªìπ‡≈¢‚¥¥ 8 ¬°‡«âπÀ≈—°·√°·≈–À≈—° ÿ¥∑â“¬‡ªìπ‡≈¢‚¥¥
1 °—∫®”π«π‡µÁ¡∫«°∑’Ë¡’§à“πâÕ¬°«à“À√◊Õ‡∑à“°—∫‡°â“ ®ππ”‰ª Ÿà°“√»÷°…“·≈–°“√æ‘ Ÿ®πå∑ƒ…Æ’∫∑À≈—° Õ’°∑—Èß
¬—ß„Àâµ—«Õ¬à“ß∑’Ë‰¥âª√–¬ÿ°µå„™â∑ƒ…Æ’∫∑À≈—°¥â«¬ ‚¥¬∑’Ë‡√“®–„™â —≠≈—°…≥å #(n) ·∑π®”π«π¢Õß n ∑’Ë‡√’¬ß
µ‘¥°—π  ”À√—∫∑ÿ°®”π«π‡µÁ¡ n ‡™àπ 

°“√·ª≈ß®”π«π‡µÁ¡∫«°‡ªìπ®”π«π‡»…‡À≈◊Õπ—Èπ®– —ß‡°µ‡ÀÁπ«à“∑”‰¥âßà“¬ ·µàÀ“°®–·ª≈ß
®”π«π‡µÁ¡≈∫‡ªìπ®”π«π‡»…‡À≈◊Õπ—Èπ∑”‰¥â‰¡àßà“¬π—° ¥—ßπ—Èπ∫∑µ—Èß 1 [5] ¡’ª√–‚¬™πåÕ¬à“ß¡“° ”À√—∫
°“√·ª≈ß®”π«π‡µÁ¡≈∫‡ªìπ®”π«π‡»…‡À≈◊Õ ‚¥¬‰¥â· ¥ß„Àâ‡ÀÁπ∂÷ß≈—°…≥–¢Õß®”π«π‡»…‡À≈◊Õ¢Õß
®”π«π‡µÁ¡≈∫¥â«¬ ·≈–‰¥âπ‘¬“¡°“√¥”‡π‘π°“√∑«‘¿“§ (binary operation)  ∫π  ‚¥¬

  ”À√—∫∑ÿ° 

‡™àπ
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∫∑µ—Èß 1 [5]  °”Àπ¥„Àâ n  ´÷Ëß n = qr ®–‰¥â«à“

(III)

∫∑µ—Èß 2 [4]   ”À√—∫∑ÿ° x1,x2,x3,...xn  ®–‰¥â«à“µ—«º°º—π¿“¬„µâ  ¢Õß x1,x2,x3,...xn §◊Õ (›x1)
(›x2)(›x3)...(›xn) π—Ëπ§◊Õ ›(x1,x2,x3,...xn) = (›x1),(›x2)(›x3)...(›xn)

∑ƒ…Æ’∫∑ 3 [4] °”Àπ¥„Àâ s1,s2,s3,...sn, m  ÷́Ëß 0 ≤ si ≤ 9 ®–‰¥â«à“

(IV)

¢âÕ —ß‡°µ·≈–√Ÿª·∫∫∑—Ë«‰ª∑’Ë·πàπÕπ
®“°°“√ —ß‡°µº≈§Ÿ≥¢Õß®”π«π∑’Ë∑ÿ°À≈—°‡ªìπ‡≈¢‚¥¥ 8 ¬°‡«âπÀ≈—°·√°·≈–À≈—° ÿ¥∑â“¬‡ªìπ

‡≈¢‚¥¥ 1 °—∫®”π«π‡µÁ¡∫«°∑’Ë¡’§à“πâÕ¬°«à“À√◊Õ‡∑à“°—∫‡°â“ ∑”„Àâ‡√“æ∫§«“¡ —¡æ—π∏å∫“ßÕ¬à“ß∑’Ëπà“ π„®

¢Õßº≈§Ÿ≥  ‡¡◊ËÕ 1 ≤ n ≤ 9 ·≈–‡¢’¬π· ¥ß§«“¡ —¡æ—π∏å‰¥â¥—ßπ’È

®“°º≈§Ÿ≥¢Õß®”π«π  °—∫®”π«π‡µÁ¡∫«° n ´÷Ëß 1 ≤ n ≤ 9 „π (V) ‡√“ —ß‡°µ‡ÀÁπ«à“

º≈§Ÿ≥π’È “¡“√∂‡¢’¬πÕ¬Ÿà„π√Ÿª¢Õß®”π«π‡»…‡À≈◊Õ‰¥â ¥—ßπ’È
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©–π—Èπ ®“° (V) ‡√“®÷ß √ÿª‡ªìπ¢âÕ ß —¬‰¥â¥—ßµàÕ‰ªπ’È
(1) ‡√“ “¡“√∂‡¢’¬π√Ÿª∑—Ë«‰ª∑’Ë·πàπÕπ¢ÕßæÀÿ§Ÿ≥¢Õß®”π«π∑’Ë∑ÿ°À≈—°‡ªìπ®”π«π‡µÁ¡‡¥’¬«°—π

¬°‡«âπÀ≈—°·√°·≈–À≈—° ÿ¥∑â“¬‡ªìπ‡≈¢‚¥¥ 1 ‰¥âÀ√◊Õ‰¡à
(2) À“°‡√“ “¡“√∂‡¢’¬π√Ÿª∑—Ë«‰ª∑’Ë·πàπÕπ¢ÕßæÀÿ§Ÿ≥¢Õß®”π«π∑’Ë∑ÿ°À≈—°‡ªìπ®”π«π‡µÁ¡‡¥’¬«°—π

¬°‡«âπÀ≈—°·√°·≈–À≈—° ÿ¥∑â“¬‡ªìπ‡≈¢‚¥¥ 1 ‰¥â ·≈â«√Ÿª∑—Ë«‰ª¢ÕßæÀÿ§Ÿ≥∑’Ë‰¥â®–¡’≈—°…≥–‡À¡◊Õπ°—∫ (V)
∑’Ë‡√“æ∫À√◊Õ‰¡à
∑ƒ…Æ’∫∑ 4  ”À√—∫∑ÿ°®”π«π‡µÁ¡∫«° m ·≈– n ·≈– ”À√—∫∑ÿ°®”π«π‡»…‡À≈◊Õ qr ®–‰¥â«à“

(VI)

°“√æ‘ Ÿ®πå °”Àπ¥„Àâ P(n) ·∑π¢âÕ§«“¡

 
 ”À√—∫∑ÿ°®”π«π‡µÁ¡∫«° n

‡π◊ËÕß®“°  
®–‰¥â«à“ P(1) ‡ªìπ®√‘ß  ¡¡µ‘«à“ P(n) ‡ªìπ

®√‘ß ®–‰¥â«à“
  

æ‘®“√≥“
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©–π—Èπ P(n + 1) ‡ªìπ®√‘ß ¥—ßπ—Èπ‚¥¬À≈—°°“√Õÿªπ—¬‡™‘ß§≥‘µ»“ µ√å ®–‰¥â«à“

 
 ”À√—∫∑ÿ°®”π«π‡µÁ¡∫«° n ■■

∫∑·∑√° 1  ”À√—∫∑ÿ°®”π«π‡µÁ¡∫«° m ·≈– n ·≈– ”À√—∫∑ÿ°®”π«π‡»…‡À≈◊Õ qr ®–‰¥â«à“

(VII)

°“√æ‘ Ÿ®πå ‚¥¬∫∑µ—Èß 2 ·≈–∑ƒ…Æ’∫∑ 4 ®–‰¥â«à“

■■
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µ—«Õ¬à“ß 1 ®ßÀ“º≈≈—æ∏å¢Õß 

«‘∏’∑” ‚¥¬∑ƒ…Æ’∫∑ 4 ®–‰¥â«à“

¥—ßπ—Èπ
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µ√«®§”µÕ∫¥â«¬§Õ¡æ‘«‡µÕ√å

√Ÿª∑’Ë 1 

µ—«Õ¬à“ß 2 ®ßÀ“º≈≈—æ∏å¢Õß

«‘∏’∑” ‚¥¬∑ƒ…Æ’∫∑ 4 ®–‰¥â«à“
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¥—ßπ—Èπ

µ—«Õ¬à“ß 3 ®ßÀ“º≈≈—æ∏å¢Õß

«‘∏’∑” ‚¥¬∑ƒ…Æ’∫∑ 4 ®–‰¥â«à“

(‚¥¬∑ƒ…Æ’∫∑ 3)
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¥—ßπ—Èπ

µ—«Õ¬à“ß 4 ®ßÀ“º≈≈—æ∏å¢Õß

«‘∏’∑” ‚¥¬∫∑·∑√° 1 ®–‰¥â«à“
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∫∑ √ÿª
®“°°“√»÷°…“æÀÿ§Ÿ≥¢Õß®”π«π∑’Ë∑ÿ°À≈—°‡ªìπ®”π«π‡µÁ¡‡¥’¬«°—π ¬°‡«âπÀ≈—°·√°·≈–À≈—°

 ÿ¥∑â“¬‡ªìπ‡≈¢‚¥¥ 1 ‚¥¬Õ“»—¬®”π«π‡»…‡À≈◊Õ·≈–À≈—°°“√Õÿªπ—¬‡™‘ß§≥‘µ»“ µ√å‡ªìπ‡§√◊ËÕß¡◊Õ∑’Ë ”§—≠
„π°“√»÷°…“ ∑”„Àâ “¡“√∂µÕ∫¢âÕ ß —¬∑—Èß Õß¢âÕ‰¥â ¥—ßπ’È

(1)  “¡“√∂‡¢’¬π√Ÿª∑—Ë«‰ª¢ÕßæÀÿ§Ÿ≥¢Õß®”π«π∑’Ë∑ÿ°À≈—°‡ªìπ®”π«π‡µÁ¡‡¥’¬«°—π ¬°‡«âπÀ≈—°
·√°·≈–À≈—° ÿ¥∑â“¬‡ªìπ‡≈¢‚¥¥ 1 ‰¥â¥—ß°≈à“«‰«â„π∑ƒ…Æ’∫∑ 4 ¥—ßπ’È

 ”À√—∫∑ÿ°®”π«π‡µÁ¡∫«° m ·≈– n ·≈– ”À√—∫∑ÿ°®”π«π‡»…‡À≈◊Õ qr
(2) √Ÿª∑—Ë«‰ª¢ÕßæÀÿ§Ÿ≥∑’Ë‰¥âµ“¡∑ƒ…Æ’∫∑ 4 π—Èπ Õ¥§≈âÕß°—∫¢âÕ —ß‡°µ∑’Ëæ∫‡¡◊ËÕ·ª≈ß‡ªìπ

®”π«π‡»…‡À≈◊Õ
®“°∫∑§«“¡π’È·≈–∫∑§«“¡Õ◊ËπÊ ∑’Ë‰¥â°≈à“«∂÷ßºŸâ‡¢’¬πÀ«—ß‡ªìπÕ¬à“ß¬‘Ëß«à“ºŸâÕà“π®–‡ÀÁπ«à“®”π«π

‡»…‡À≈◊Õ¡’ª√–‚¬™πåÕ¬à“ß¡“° ”À√—∫°“√»÷°…“≈—°…≥–∑“ßæ’™§≥‘µµà“ßÊ ©–π—ÈπÀ“°ºŸâÕà“π‡√‘Ë¡∑”°“√»÷°…“
≈—°…≥–∑“ßæ’™§≥‘µ∑’Ëπà“ π„®¢Õß®”π«π‡µÁ¡‡™àπ‡¥’¬«°—∫∫∑§«“¡π’È°Á§“¥«à“πà“®–‰¥â Ÿµ√ ”À√—∫°“√
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